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Tentamen bestar av fem uppgifter. Fér full poang pa en uppgift kriivs tydliga, utfsrliga och
viil motiverade 16sningar,

Resultatet meddelas senast den 9 november.

Uppegift 1. (20 poiing)

Enligt undersékningar av képbeteendet hos kreditkortsinnehavare giller [6ljande simultana
fordelning for X' = antal dgda kreditkort och Y = antal kortkép per dygn.

Y
0 1 2 3 1

11008 013 0.09 006 0.03

A 2]003 008 0.0s 009 0.07

31001 003 0606 0.08 0.08

a) Bestim marginalfSrdelningen f6r antal kortkép per dygn.

b) Bestéim den betingade fordelningen f6r antal kortkép per dygn da antal dgda kreditkort
ir 3.

¢) Vad ér viinteviirdet fir antal kortkdp per dygn {6r en person som diger 3 kreditkort?

d) Ar variablerna antal digda kreditkort och antal kortkép per dyvgn stokastiskt oberoende?



Uppgift 2. (20 poiing)

Tiden det tar (Br en kund att klippa sig hos frisOrskan Hilda Harlager kan beskrivas med en
likformig férdelning i intervallet 30 1l 80 minuter,

a} Bestiim [ordelningstunktionen {or klipptiden i minuter,

b) Beriikna sannolikheten att en klippning tar mer dn 60 minuter.

¢) Hilda har under en dag 6 kunder. Antag att klipptiden f6r kunderna iir oberoende. Vad
iir samnolikheten att minst 2 av dessa kunder behdver mer in 60 minuter f6r atr bli firdig-
klippta?

d) Hilda tar betalt for en Klippning baserat pa en fast avgilt samt en del som beror pa har
lang tid klippningen tar. Konstnaden C (e en kand dr ¢ = 250+ 3.3) dér ¥ die Klipptiden i
minuter. Vad dr viinteviicdet och standardavvikelsen [Or kostuaden att klippa sig lios Hilda?
Uppgift 3. (20 poiing)

En viss tyvp av elektronisk komponeut har en livslingd som iir exponentialférdoelad merl
viinteviiede 2 ar.

a) Beriikna sannolikhieten att en sadan komponents livskingd dverstiger 3 ar.

b} Vad {ir median-livslingden {6r en sadan komponent?

¢} En produkt innchaller 3 stveken av dessa elekivoniska komponenter ocli fungerar till
dess atl nagon av komponenterna gar sonder. Bestiim (Ordeluingsfunktionen iy produktens

livslingd da komponenterna kan antas vara oberoende.

d} Beriikna sannolikheten att livslangden {in produkten t ¢)-nppgifien) Sverstiger 3 ar.

Uppgift 4. (20 poiing)

Antag att den stokastiska variabeln {7 {Gljer en Frechet-fordelning med Brdelningsfunkiion

N ) <0
= { e L w0

diw parametern o > 0. Fréchet-[rdelningen anviinds bland annat som modell inom extrem-
viirdesteori. il exepel {6 att modellera maximal dagliz nederbérd wnder en viss period.

a) Bestiun tiithetsfunktionen {6r 7.

% . 5 - 1 . . wakl . e
b} Antag att Y v exponentialfordelad med 1= 1 Visaatt 17 = Y 70 dir FrechetfBrdelad.



Uppgift 5. (20 poiing)

Alfons och Bodil ér bada tva anstéllda i samuma livsmedelsbutik, Lat Y| och Y5 vara andelen
tid (per arbetsdag) som Alfons repsektive Bodil sitter i nagon av butikens kassor. Enligt en
modell ges den simultana tithetsfunktionen f6r Y, och Y5 av

vt 05y 1,08 gl
florye) = { 0, annars.

a) Bestim marginalfordelningarna fér Y, och Ya.
b) Beréikna sannolikheten att bade Alfons och Bodil sitter i kassan mor in halva arbetsdagen.

¢) Beriikna sannolikheten att Alfons sitter i kassan mer iin halva arbetsdagen givet att Bodil
sitter i kassan mer dn halva arbetsdagen.
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